Przyktady dziatan z réznymi wiasno$ciami: przemiennosé i tacznosé

Zadanie

Zaproponowa¢ dziatanie, ktore:
(a) nie jest ani przemienne, ani laczne,
(b) jest przemienne, ale nie jest laczne,

(c) jest laczne, ale nie jest przemienne.

Rozwigzanie

(a) Dziatanie, ktére nie jest ani przemienne, ani tgczne

Wezmy zbiér S = {0,1} z dzialaniem * okreslonym przez tabele:
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Sprawdzenie:
e Przemiennosé: 0x1=1%# 0= 1x%0 — brak przemiennosci.

e Laczno$é: (1x0)x1=0x1=1,ale 1% (0x1) =1x%1 = 0, wec dzialanie nie jest taczne. (Ten przypadek
sam znalaztem, bo ChatGPT mial z tym problem (JG))

Uwagi: Dzialanie z tabeli jest nieprzemienne i nietaczne.

(b) Dzialanie przemienne, ale nietgczne

Wezmy zbiér S = {0,1,2} z dzialaniem:
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Sprawdzenie:
e Przemiennosé: tak, bo wartos¢ zalezy tylko od tego, czy argumenty sa réwne.

e Lacznosé: nie, np.
(1%2)x0=1%x0=1,

ale
1%x(2%0)=1%1=0,

wige (1%2)%0#£ 1% (2%0).



(c) Dziatanie laczne, ale nieprzemienne

Klasycznym przykladem jest mnozenie macierzy o rozmiarze co najmniej 2 x 2:
AxB=AB
Sprawdzenie:
e Lacznosé: (AB)C = A(BC) — tak.

e Przemienno$é: zwykle nie, bo macierze nie musza si¢ przemieszczaé. (ChatGPT mial na mysli, ze
macierze nie musza komutowaé (JG))



